Matematik I — Seminariekursen pé distans, HT 2026

Seminarieuppgifter 8
Analys 2, en variabel

Problem 1
Bestdm storsta och minsta vérde for funktionen 323 — |1 — 4| p4 intervallet [0,2]. Ange hur
manga lokala maxima och minima funktionen har i intervallet (glom inte intervallets &ndpunkter).

Storsta viarde =

Minsta varde =

Antalet lokala maxima:

Antalet lokala minima:

Problem 2

Vilket &r det storsta virdet pa konstanten a for vilket ekvationen arctanz + Inx — %w = q har
en reell 16sning? Svara med Inf for co om ekvationen ar 16sbar for alla virden pa a. Ange dven
andpunkterna for det intervall dér funktionen i viansterledet ar vixande.

SVAR: maxa =

SVAR: Andpunkter: . Ange ditt svar som en lista enligt 1,2, 3, ....

Problem 3
Vilket dr det minsta virde pa a for vilket olikheten 21Inz — 422 < 2z + a ar uppfylld for alla
x> 07

SVAR: Det minsta mojliga virdet pa a ar

Problem 4
Betrakta méngden av alla trianglar vars sidor utgors av x- och y-axlarna samt tangenter till
kurvan e~ ", 2 > 0. Berdikna den maximala area som en sidan triangel kan ha.

SVAR: Det storsta mojliga vardet pa arean ar

Problem 5
Beriikna MacLaurin-polynomet av grad 3 till funktionen cos(In(1 + 3z — 22?)) .

Polynomet ar  + T+ 2+ 3.
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Problem 6
Berékna gransvardet

sin(9z)—6 sin z4arctan(—3x)
z(cos(2x)—1)

lim 0

Limes =

Berékna gransvardet lim,_.q (Singl(&p) = Silngx).
Limes =

Problem 7

Berikna fGV(0) om f(z) = 22 sin(8z). Det gar bra att svara med numeriska uttryck som inte
ar utriknade, t ex 17!- 1319,

FO(0) =

Problem 8

Lat f(x) = cos(4x) +In(1 +4z) — 1. Da ar f(x) strangt vixande pa en omgivning av origo och
vi kan dirfor (pa4 denna omgivning) definiera inversen f~!(y). Berikna MacLaurin-polynomet
av grad 2 till f~1(y).

Polynomet &r  +  y+ 2.

- SVARARE UPPGIFT, kommer ej som bonusuppgift pa tentan -

Problem 9

Bestédm en primitiv funktion till funktionen f(z) = m
F(r) =

Problem 10

Bestédm en primitiv funktion till funktionen f(z) = @

F(x) =
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Problem 11
Bestim en primitiv funktion till funktionen f(x) = sin®x
F(z) =
Problem 12
2
Berikna arean av den rotationsyta som uppstar nir kurvan y = 57, 0 <y < 18,

far rotera runt y-axeln.

A=

Problem 13

Beriikna lingden av kurvan y = 22/24 — 3Inz, 3 < x < 3e.
I —

Problem 14

Berdkna volymerna av de rotationskroppar som uppstar nir det omrade D i xy-planet som
begrinsas av z-axeln och kurvan y = 3z — 22, far rotera runt z- respektive y-axlarna.

Vo =

Vy =
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